
Cercle circonscrit à un triangle

Théorème

Les trois médiatrices d’un triangle (non aplati) sont concourantes. Ce point d’intersection est
le centre du cercle circonscrit au triangle.

Preuve. Soit ABC un triangle non aplati. Notons O le point intersection des deux médiatrices des
segments [AB ] et [AC ]. Remarquons que puisque le triangle est non aplati, l’existence de O est
assurée. D’une part, le point O est sur la médiatrice de [AB ] donc AO = BO, d’autre part, le point
O est sur la médiatrice de [AC ] donc AO =CO. Ainsi BO =CO, par suite O est sur la médiatrice du
segment [BC ]. Les trois médiatrices sont donc concourantes en O.

On a également montré que O A =OB =OC , donc le cercle de centre 0 et de rayon O A est un cercle
circonscrit au triangle ABC . Montrons qu’un tel cercle est unique. Si un cercle passe à la fois par
A et B , son centre appartient à la médiatrice de [AB ]. S’il passe par A et C , son centre appartient à
la médiatrice de [AC ]. Donc, si un cercle passe par les trois points A, B et C, son centre appartient
à la fois aux médiatrices de [AB ] et de [AC ], c’est-à-dire à leur intersection. Celle-ci se réduit à un
point, O. Le cercle a donc nécessairement pour centre O. Le rayon du cercle est donc égal à O A.
On a unicité du centre et du rayon, donc du cercle.
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